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1. Formato e duración 
Esta proba consta de tres problemas con varios apartados cada un. Débense xustificar todas as 
respostas. 

A duración da proba é dunha hora e media 

Pódese usar calculadora non gráfica e non programable. 

2. Exercicio 

− Problema 1 

[3 puntos] 

Compramos un determinado número de bolígrafos e de lapis. Se o prezo de cada bolígrafo é de 
2 EUR e o de cada lapis 0,30 EUR, gastamos en total 12,10 EUR. Se o prezo de cada bolígrafo 
fose 1,50 EUR e o de cada lapis 0,50 EUR, gastariamos 11 EUR. 

 a) Cal dos seguintes sistemas corresponde ao enunciado anterior? [0,50 puntos] 

A)




=+
=+

115,15,0
1,123,02

yx
yx

B)




=+
=+

115,05,1
1,123,02

yx
yx

  C)




=+
=+

1,125,05,1
113,02

yx
yx

 

 b) Ache as solucións do sistema B). [0,50 puntos] 

 c) Escriba a matriz “C” dos coeficientes do sistema C). [0,50 puntos] 

 d) Sexa 







=

7
5

B . Calcule: 

− O produto C.B. [0,50 puntos] 

− O determinante de C. [0,50 puntos] 

 e)  Consideremos o sistema de ecuacións:  




=+
=+

115,1
1,123,02

yax
yx

   

− Cal tería que ser o valor do parámetro a para que o sistema anterior fose incompatible?  
[0,50 puntos] 

− Problema 2 

[3 puntos] 
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Nunha fábrica de automoción, para calcular o custo medio por vehículo fabricado (en milleiros 

de euros)  emprégase a función:  2)1(1
1)(
−+

=
x

xM  , onde x  representa o número de vehículos 

fabricados. 

 a) Calcule o custo medio por vehículo se se fabrican tres unidades. [0,50 puntos] 

− Exprese en euros ese custo medio. [0,25 puntos] 

 b) Determine: 

− Se existe un número de unidades que faga máximo o custo medio por unidade. [0,50 pun-
tos]  

− Se existe un número de unidades que minimice este custo. [0,25 puntos] 

 c) Consideremos a gráfica da función M(x). 

− Ten esta gráfica algunha asíntota horizontal? [0,25 puntos] 

− En caso afirmativo, explique o seu significado no contexto do problema. [0,25 puntos] 

 d)  Efectúe a representación gráfica da función M(x) no intervalo [0, 10], utilizando as esca-
las axeitadas. [1 punto] 

− Problema 3 

[2 puntos] 

Sexa  x  o número de traballadores contratados por unha empresa e y  o número de unidades dun 
determinado produto producidas diariamente, analizada a relación entre estes dous parámetros, 
obtense a seguinte táboa:   

Nº traballadores (x) 10 20 30 40 50 60 

Unidades producidas (y) 10.000 17.000 30.000 28.000 39.000 47.000

 a)  A partir da táboa anterior:  

− Represente os datos nun sistema de coordenadas. [0,25 puntos] 

− Debuxe aproximadamente a forma que considera vostede que terá a recta de regresión da 
variable y sobre x. [0,25 puntos] 

− Sabendo que o coeficiente de correlación é 0,976, explique se pode considerarse moi  for-
te a correlación entre ambas as variables. [0,25 puntos] 

 b)  A partir da táboa anterior: 

− Calcule as medias aritméticas, x   e  y , dos valores de cada unha das variables. [0,50 pun-
tos] 

− Sabendo que a covarianza vale σ xy = 1245000   e que σ x
2 1750= ,  obteña a expresión 

alxébrica da recta de regresión de y sobre x. [0,50 puntos] 
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− Se a recta de regresión é y = 711,428 x + 3600,02, calcule a produción diaria estimada no 
caso de que a empresa teña 35 traballadores. [0,25 puntos] 

− Problema 4 

[2 puntos] 

No proceso de control de calidade duna determinada empresa obsérvase que: o 5% das pezas 
producidas presenta deficiencias de pintura;  8 de cada 200 pezas presentan deficiencias de me-
didas, e 2 de cada 200 presentan deficiencias tanto de pintura como de medidas. Elixida unha 
peza ao chou: 

− Cal é a probabilidade de que presente deficiencias de medidas? [0,50 puntos] 

− Cal é a probabilidade de que presente deficiencias de pintura? [0,50 puntos] 

− Cal é a probabilidade de que presente deficiencias tanto de pintura como de medidas? 
[0,50 puntos]  

− Cal é a probabilidade de que presente deficiencias de pintura ou de medidas? [0,50 pun-
tos] 

3. Solución completa con pautas de co-
rrección e de puntuación 

− Problema 1  

 a) Cal dos seguintes sistemas corresponde ao enunciado? [0,50 puntos]: 

− Chamándolle x ao número de bolígrafos e y ao número de lapis, o sistema será B) 





=+
=+

115,05,1
1,123,02

yx
yx

 

 b) Resolución do sistema B) [0,50 puntos] 

− Utilizaremos o método de redución. 

 




=+
=+

115,05,1
1,123,02

yx
yx





=+→
=+→

×

×

3315,05,4
5,6015,010

3

5

yx
yx

 restando: 5
5,5
5,27;5,275,5 === xx bolígrafos 

Substituíndo na segunda ecuación: 1,5 . 5+0,5y=11         7
5,0
5,3

5,0
5,711

==
−

=y   lapis         

                                

 c) Matriz do sistema C) [0,50 puntos] 
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=

5,05,1
3,02

C  

 d)  Cálculo do produto de matrices e do determinante [1 punto]: 

− Produto C.B  [0,50 puntos]:  







=








×+×

×+×
=
















11

1,12
75,055,1

73,052
7
5

5,05,1
3,02

 

− Determinante de C [0,50 puntos]: 55,05,13,05,02
5,05,1
3,02

=×−×=  

 e)  Condicións para que o sistema proposto sexa incompatible [0,50 puntos]: 

       10
3,0

303,05,12
5,1
3,02

==⇒=×−×= aa
a

.   Xa que logo, se a = 2, este determinante 

vale 0 e a matriz dos coeficientes ten rango 1.   

O rango da matriz ampliada é 2, xa que 85,14
5,111
3,01,12

= . Xa que logo, no caso a = 2 o sis-

tema é incompatible, ao non coincidiren os rangos da matriz dos coeficientes e da matriz am-
pliada (teorema de Rouché-Frobenius). 

 

− Problema 2 

 a) Custo medio no caso de que se fabriquen tres unidades [0,50 puntos]: 

− Custo medio, en milleiros de euros  [0,50 puntos]: M ( )
( )

,3
1

1 3 1
0 22=

+ −
=  

− Custo medio expresado en euros  [0,25 puntos]: 200 euros.  

 b) Posibles valores máximo e mínimo. [0,75 puntos]: 

− Valores máximos da función  [0,50 puntos]:   

Derivando a función M(x) obtemos 
dM x

dx
x

x x
( ) ( )

( )
=

− −
− +
2 2
2 22 2 ,  que se anula para x = 1.  

Por outra parte, a segunda derivada da función en x = 1 é negativa. Xa que logo, x = 1 é 
un valor máximo para a función M(x).  

− Valores mínimos  [0,25 puntos]:  

Como non hai ningún outro valor que anule a primeira derivada, a función M(x) non pre-
senta valores mínimos.  

 c)  Posibles asíntotas horizontais e significado. [0,50 puntos]: 

− Asíntota horizontal  [0,25 puntos]:   

lim
x x x→ ∞ − +

=
1
2 2

02 . Xa que logo, a recta y = 0 é unha asíntota horizontal para a curva. 
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− Significado  [0,25 puntos]: o custo medio faise máis pequeno a medida que aumenta o 
número de unidades fabricadas.  

 d) Representación gráfica no intervalo [0, 10], utilizando as escalas axeitadas [1 punto: 0,75 a 
representación gráfica e 0,25 se a escala utilizada permite ver as características fundamentais 
da curva]:  

 

− Problema 3 

 a)  [0,75 puntos] 

− Representación dos datos e da recta de regresión  [0,25 puntos cada un dos apartados]: 

   
− Tipo de correlación  [0,25 puntos]: dado que o coeficiente de correlación  0,976 está moi 

próximo a 1, a correlación entre ambas as variables é forte.  

 b) Cálculo das medias, da recta de regresión de y sobre x e estimación [1,25 puntos]: 

− Medias das variables x e y  [0,25 puntos]:  x = =
210
6

35 ,   y = =
171000

6
28500  

− Recta de regresión de y sobre x  [0,5 puntos]:  Dado que σ xy = 1245000  e σ x
2 1750= ,  o 

coeficiente de regresión de y sobre x é myx = =
1245000

1750
711 428, . A ecuación da recta de 

regresión de y sobre x vén dada pola expresión y y m x xyx− = −( ) . Substituídos os valo-
res respectivos e simplificada a expresión obtense:  y = 711,428 x + 3600,02. 
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−  Produción estimada para 35 traballadores  [0,25 puntos]: 

Substituímos o valor x = 35 na ecuación da recta de regresión:      
y35 711 428 35 3600 002 28499 982= + =, . , ,   que, aproximado, corresponde a  28.500 
unidades. 

− Problema 4 

  Cálculo de probabilidades  

− De que unha peza presente deficiencias de medidas  [0,50 puntos]:  

Chamándolle M ao suceso consistente en que unha peza presente deficiencias nas medi-

das, p M( ) ,= =
8

200
0 04  

− De que unha peza presente deficiencias de pintura  [0,50 puntos]: 

− Chamándolle P ao suceso consistente en que unha peza presente deficiencias de pintura, 

p P( ) ,= =
5

100
0 05. 

− De que unha peza presente deficiencias de medidas ou de pintura  [0,50 puntos]:  

A probabilidade de que unha peza presente deficiencias dos dous tipos é 

p M P( ) ,∩ = =
2

200
0 01. 

− Aplicando as propiedades de probabilidades [0,50 puntos]: 
p M P p M p P p M P( ) ( ) ( ) ( ) , , , ,∪ = + − ∩ = + − =0 04 0 05 0 01 0 08  


